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2. Spojitost funkce

2.1. Spojitost funkce
v bodě
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• Okolím bodu a nazýváme otevřený interval U(a, ) =( a -  , a +  ) , kde   R+

(je kladné reálné číslo). 

• Okolí bodu

Pro přesný popis vlastností funkce v bodě a, zavedeme pojem okolí bodu a.

• Levým okolím bodu a nazýváme polootevřený interval ( a - , a , kde   R+

(je kladné reálné číslo), tj. a -  < x ≤  a 

• Přírůstek argumentu a přírůstek funkce. 
přírůstek argumentu v bodě a je rozdíl:   x = x - a
přírůstek funkce v bodě a odpovídající přírůstku  x je rozdíl :    y = f(x) – f(a)

• Pravým okolím bodu a nazýváme polouzavřený interval  a, a +  ), kde   R+

(je kladné reálné číslo)., tj. a  ≤  x  a + 

Číslo a nazýváme střed okolí a číslo  nazýváme poloměr okolí.

Pak hovoříme o  -okolí bodu a , a pro všechna reálná čísla x  U(a, ) platí :
a -  < x <  a +  tj. x – a < 
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Pro bližší pochopení pojmu „spojitá funkce“ využijeme funkci     f: y = 2x

• Spojitost funkce v bodě
Na základě geometrické představy lze říci, že funkce je spojitá, jestliže její graf 
můžeme nakreslit jedním tahem.

Když se bod x blíží k bodu 2… (x  2 ), 

- blíží se hodnoty f(x) k hodnotě funkce
f(2) = 4 ………( f(x)  f(2) ).

Budeme říkat, že funkce je spojitá v bodě 2.1

2

f(2) = 4
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Využijeme opět funkci     f: y = 2x

• Funkce spojitá v bodě a
Funkce f je spojitá v bodě a , jestliže k libovolně zvolenému okolí bodu f (a)
existuje takové okolí bodu a , že pro všechna x z tohoto okolí bodu a patří 
hodnoty f(x) do zvoleného okolí bodu f(a).

2

f(2) = 4

1

2+2-

4 + 

4 - 

• Jiná formulace:
Funkce f je spojitá v bodě a , jestliže ke každému   0 existuje   0 tak, že pro 
všechna reálná x platí: je-li x – a <  ,       pak     f(x) – f(a) <  .

Zvolíme–li jakkoliv malé -okolí bodu 4
na ose y, 

- vždy se podaří  najít takové - okolí 
bodu 2 na ose x, 

- že pro všechna x U(2, )

- náleží hodnoty f(x) U(4, ) na ose y.
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• Funkce    f : y = c , cR, je spojitá v každém bodě  .

• Funkce    f : y = x je spojitá v každém bodě .

Jsou-li funkce f, g spojité v bodě a , pak je také spojitou funkcí v bodě a jejich 

- součet f + g , 

- rozdíl f – g , 

- součin f . g 

- a pro g(a) 0 také jejich podíl  f/g  .

• Funkce    f: y = sin x je spojitá v každém bodě .
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• Příklady:

1. V množině R řešte nerovnici: x+1 ≤ 3

2. Pomocí intervalu zapište  - okolí bodu  – 4 v případě, že   = 5

-4 ; 2 

(-9 ; 1 )

3. Pomocí nerovnice s proměnnou x zapište  - okolí bodu 3 v případě, že   = 1

x- 3 < 1

4. Pro x  R zapište  okolí bodu a ;určete a poloměr r : x - 5 < 0,5

( 4,5 ; 5,5 ) a = 5 ; r = 0,5

5. Na základě definice spojitosti funkce v bodě a dokažte, že funkce f: y = 2x -1 je 
spojitá v bodě 3.

Máme  dokázat, že pro a = 3 platí:   0   0 tak, že f(x) – f(a) <  pro 
všechna x  R , pro něž je x – a <  . 

Protože f(x) – f(a) = 2x - 1 – (2.3 - 1) = 2x – 6 ,

bude 2x – 6 <  , jakmile bude x – 3 <  . Stačí zvolit libovolné  ( 0; /2 .

-1-4 2

-4-9 1

32 4
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